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СКАЛЯРНОЕ ПРОИЗВЕДЕНИЕ ДЛЯ ТРЕХ ВЕКТОРОВ 

Аннотация: в представленной работе исследователем рассчитыва-

ется скалярное произведение для трех векторов. 
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Основные определения 

Определение 1. Множество L (F) является линейным пространством 

над полем F, если на нем определены две операции 𝐿×𝐿 → 𝐿, 𝐹×𝐿 → 𝐿, удо-

влетворяющие следующим аксиомам: 

1. ∀𝑥, 𝑦 𝜖 𝐿, 𝑥 + 𝑦 = 𝑦 + 𝑥 

2. ∀𝑥, 𝑦, 𝑧 𝜖 𝐿, 𝑥 + (𝑦 + 𝑧) = (𝑦 + 𝑥) + 𝑧 

3. ∃ 0 𝜖 𝐿, ∀𝑥 𝜖 𝐿, 𝑥 + 0 = 𝑥 

4. ∀𝑥 𝜖 𝐿, ∃  − 𝑥 𝜖 𝐿, 𝑥 + (−𝑥) = 0 

5. ∀ 𝐴, 𝐵 𝜖 𝐹, ∀𝑥 𝜖 𝐿, 𝐴(𝐵𝑥) = (𝐴𝐵)𝑥 

6.  ∃ 1 𝜖 𝐹, ∀𝑥 𝜖 𝐿, 1 ∗ 𝑥 = 𝑥 

7.  ∀ 𝐴, 𝐵 𝜖 𝐹, ∀𝑥 𝜖 𝐿, (𝐴 + 𝐵)𝑥 = 𝐴𝑥 + 𝐵𝑥 

8.  ∀ 𝐴 𝜖 𝐹, ∀𝑥, 𝑦 𝜖 𝐿 𝐴(𝑥 + 𝑦) = 𝐴𝑥 + 𝐴𝑦 

Cкалярное произведение для трех векторов 

Перед тем как перейти к скалярному произведению введем новую опе-

рацию над двумя векторами. В результате этой операции мы получим век-

тор, модуль и угол которого равен сумме модулей исходных векторов. 

Обозначим ее как . 

Пусть даны два вектора с координатами , . 
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Найдем проекцию на ось X результирующего вектора: 

 

где  – углы между осью X и векторами  соответственно. 

 

 

= - + - =  

Найдем проекцию на ось Y: 

 

+ + + = 
; 

 

В результате чего получаем вектор : 

( ;
 

Таким образом мы получили новую операцию . 

Используя операцию, описанную в первом пункте, введем скалярное 

произведение для трех векторов. 

+
 

;
 

Геометрический смысл данного произведения: 

= *  
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Аксиомы: 

1.  

2.  

3. =  

4.  

Как видим, наше скалярное произведение напоминает стандартное ска-

лярное произведение с модифицированными аксиомами. 
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